ARITMETICA

LE OPERAZIONI CON | NUMERI

Regole e proprieta dell’addizione:

1.

Ll

Al LR

I'operazione fra due numeri & quel particolare procedimento che a due numeri, presi in un certo ordi-
ne, fa corrispondere un terzo numero. Quest'ultimo & il risultate dell'operazione;

lI'addizione & I'operazione che fa corrispondere a due numer un terzo numero, otenuto contando di
seguito al primo tante unita gquante ne indica il secondo;

i termini dell’addizione si chiamano addendi; il risultato si chiama somma;

lo zero & ['elemento neutro dell’addizione;

l'operazione di addizione con i numeri naturali e decimali & sempre possibile;

proprieta commutativa: la somma di due o pid addendi non cambia se si cambia in un qualsiasi modo
il lore ordine;

7. proprieta associativa: la somma di due o pid addendi non cambia se a due o pil di essi sostituiamo la

loro somma;
proprieta dissociativa: la somma di due o pid addendi non cambia se ad uno di essi ne sostituiamo altri
due, o pid, tali che sommati diano quell’addendo.

Rezole e proprieta della sottrazione:

9.

10.
11.
12.
13.

la sottrazione & quell'operazione che fa corrispondere a due numerd un terzo numero che addizionato
al secondo da come risultato il primo;

i termini della sottrazione si chiamano minuendo e sottraendo; il risultato si chiama differenza o resto;
la differenza di due numeri uguali & zero;

se il sottraendo & zero la differenza & uguale al minuendo;

proprieta invariantiva della sottrazione: [a differenza di due numeri non cambia se a ciascuno di essi si
addiziona o si sottrae, se cio & possibile, uno stesso numero.

Regole e proprieta della moltiplicazione:

14.
15.
16.
17.
18.
19.
20.
21.
22,

23.

25.

la moltiplicazione & quell’operazione che fa corrispondere a due numeri, un terzo numero ottenuto
eseguendo I'addizione di tanti addendi uguali al primo, quanti ne indica il secondo;

i termini della moltiplicazione si chiamano fattori; il risultato si chiama prodotto;

il numero 1 & l'elemento neutro della moltiplicazione;

se uno del fattor di una moltiplicazione & zero, il prodotto & zero;

per moltiplicare un numero per 10, 100, 1000 basta aggiungere uno, due, tre zeri al moltiplicando;
per moltiplicare un numero decimale per 10, 100, 1000 basta spostare la virgola verso destra di uno,
due, tre posti;

per moltiplicare un numero per 0,1; 0,01; 0,001 & necessario togliere uno, due, tre zer al moltiplican-
do, oppure spostare la virgola verso sinistra di uno, due, tre posti;

proprieta commutativa: il prodotto di due o piu fattori non cambia se si cambia in qualsiasi modo il
loro ondine;

proprieta associativa: il prodotio di due fattori non cambia se a due o pil di essi sostituiamo il loro
prodotio;

proprieta dissociativa: il prodotto di pit fattori non cambia se ad uno di essi ne sostituiamo due o pid
tali che, moltiplicati, diano quel fattore;

. proprieta distributiva della moltiplicazione rispetto all’addizione: per moltiplicare un'addizione per

un numero, si pud moltiplicare ciascun termine dell'addizione per quel numero e pol addizionare i pro-
dott ottenuti;

proprieta distributiva della moltiplicazione rispetto alla sottrazione: per moltiplicare una sottrazione
per un numero, si pud moltiplicare ciascun termine della sottrazione per quel numero e poi sottrarre i
prodotti ottenuti.



Regole e proprieta della divisione:

26. la divisione & quell'operazione che fa corrispondere a due numeri, di cui il secondo diverso da zero, un
terzo numero, se esiste, che moltiplicato per il secondo da come risultato il primo;

. i termini della divisione si chiamano dividendo e divisore; il risultato si chiama quoto o quoziente;

se il dividendo & zero e il divisore & diverso da zero, il quoto & uguale a zerg;

se il divisore & zero e il dividendo & diverso da zero il quoto non esiste;

. se il dividendo e il divisore sono uguali a zero, il quoto & indeterminato;

. se il divisore & uno, il quoto & uguale al dividendo;

32. per dividere un numero naturale per 10, 100, 1000 si selezionano, a partire da destra verso sinistra,
tante cifre decimali quanti sono gli zeri del divisore;

33. per dividere un numero decimale per 10, 100, 1000 si sposta la virgola del dividendo verso sinistra di
tanti posti quanti sono gli zeri del divisore;

34. proprieta invariantiva: moltiplicando o dividendo, se & possibile, per uno stesso numero diverso da ze-
ro il dividendo e il divisore di una divisione, il quoto rimane invariato;

35. proprieta distributiva rispetto all'addizione: per dividere un‘addizione per un numero, si pud dividere,
se & possibile, ciascun termine dell’addizione per quel numero e poi addizionare i quoti ottenuti;

36. proprieta distributiva rispetio alla sotirazione: per dividere una soltrazione per un numero, si puo di-
videre, se & possibile, ciascun termine della sottrazione per quel numero e poi sottrarre i quoti ottenuti.

G 8RB Y

tsoluzione delle espressioni:

37. un'espressione & un insiemne di numeri legati fra di loro dai simboli delle operazioni;

38. le regole principali per risolvere un'espressione sono:

a. se l'espressione € priva di parentesi e contiene solo addizioni e sottrazioni, oppure solo moltiplica-
zioni e divisioni, si eseguono le operazioni secondo 'ordine in cul sono scritte;

b. se l'espressione & senza parentesi e contiene almeno un'addizione o una sottrazione e una moltipli-
cazione o una divisione, si eseguono prima moltiplicazioni e divisioni e poi addizioni e sottrazioni
rispettando l'ordine in cui sono scritte;

c. se l'espressione contiene delle parentesi, esse stabiliscono I'ordine in cui compiere le operazioni. Si
eseguono prima le operazioni racchiuse nelle parentesi pid "interne”, poi quelle nelle parentesi pid
esterne. Per convenzione sono stati stabiliti tre gradi di parentesi: ( ) — parentesi tonde; [ | — paren-
tesi quadre; { } — parentesi graffe.

ESERCIZI DI CONOSCENZA

B3 | termini dell'operazione di addizione si chiamana:
a. fattori; b. addendi; c. dividendo e divisore; d. minuendo e sottraendo.

BE] Qual & Felemento neutro dell’addizione?

Y stabilisci quale delle seguenti affermazioni & vera. L'operazione di addizione nell'insieme N:

a. non sempre & possibile; b. non & mai possibile; c. e sempre possibile.
Completa le seguenti affermazioni relative alle proprieta dell’addizione.
a. Proprieta commutativa: la somma di due o pid addendi ............ se si cambia in un qualsiasi mo-
b. Proprieta associativa: la somma di pit addendi ............. se a due (o pil) di essi ... la loro
c. Proprieta dissociativa: la somma di pit addendi ... se ad uno diessi ... altri due
(o pia) &l che e dERO

B3 Completa la seguente affermazione:
la sottrazione & 'operazione che fa corrispondere @ ..o, un terzo numero che
al secondo da come risultato Lo



m Rispondi zlle seguenti domande:
a. Quanto vale la differenza di due numer uguali?
b. Se in una sottrazione il sottraendo & zero, a quanto & uguale la differenza?
¢. Lo zero e l"elemento neutro della sottrazione?
d. E sempre possibile la sottrazione di due numeri naturali?

B Completa [a seguente affermazione relativa alla proprieta invariantiva della sottrazione:
la differenza di due numeri non cambia se a clascuno di @ssi si o 0 8l soltrae, se cio @

BEED (ndica quale delle seguenti affermazioni & quella corretta:
a. lo zero & l'elemento neutro della moltiplicazione;
b. I'uno & I'elemento neutro della moltiplicazione;
¢. la moltiplicazione non ha elemento neutro.

RN Completa le seguenti affermazioni relative alle proprieta della nmltiplicaxiﬂne_

a. Proprieta commutativa: il prodotto di due o pit fattori .................. sesi cambia in gualsiasi
modo .. . B

b. Pmpnetéamcnatwa |I pdeDlthlplu fatbori oo se adue (o pil) di essi oo
il loro ..

C. Pmprmt& dns«;ucuatwa il prodotto di pi fattord .. csead uno diessi o altid
due (o pid) tali pero che, . . diano quel -

d. Proprieta distributiva nspettu aII addnzmne per rrmltnphcare un addnxmne per un numero, si pu
moltiplicare ... dell'addizione perquel ... .. epoladdizionarei ... otte;nuti;

e. Proprieta distributiva rispetto alla sottrazione: per moltiplicare una sottrazione per un numero, si
pud moltiplicare ............. della sottrazione perguel ...........e pol ... prodolt otte-
nuti.

BB Completa la seguente definizione:
la divisione & l'operazione che fa corrispondere a due numer, di cul il secondo diverso da ...
un terzo numero, se . .............. che moltiplicato peril ... .. dacomerisultato il o

RN Come si chiamano, nell‘ordine, i termini della divisione?

BT Metti al posto dei puntini il risultato che ritieni corretto:

a. 0:5 = ... h. 0:0=.......; e 50 = d 5:1 =.....
BT] Completa le seguenti affermazioni relative alle proprieta della divisione.
a. Proprieta invariantiva: moltiplicando o ... o 5B L ., per uno stesso numero il
- el . . i una stessa dmﬁmne il quc:tc: rirmane . ]
b. Pruprlela dlslrlhutwa rlspettu all'addizione: per dividere IJI"IddL"IIIDI"IE pEr un numero, si puo divi-
dere, se e | cermeeneeeny Clascun termine dell’addizione per ... & poi addizionare i
. Dttenutl,
C. Prupnel:& dnstnhutwa nspettu alla sottrazione: per dividere una sottrazione per un numero, si pud
dividere, se & . wvmeeeeee Clascun termine della sottrazione per quel numero e poi ..
[ . ottenuti.

ESERCIZI DI ABILITA

IR Esepui le seguenti moltiplicazioni disponendo i fattori in colonna:
a. 0,3-1,6; b. 0,35-0,25 c. 1,21-3,2.

Calcola i seguenti prodotti; applica pol a clascuno di essi la proprieta distributiva e verifica che il risul-
tato non cambia:
a. (B4 6)-5; b. (3+4+5)-7; ¢ (8-3)-6.



Calcola il risultato delle seguenti divisioni con | numeri decimali:

a. 1,25 :0.5; b. 0,36 :0,04; . 0,028 00,0074,

XY Applica la proprieti invariantiva alle seguenti divisioni moltiplicando il dividendo e il divisore per 5:
a. 15:3; bh. 33:11; . 120 : 5.

XY Applica la proprieta invariantiva alle seguenti divisioni dividendo il dividendo e il divisore per 4:
a. 24 4 h. 72 :8; c. 128 :32.

Xl {0 8:443.8.(15-3-3-4)4+2.8-5]+1}:(5-4410).
B +(20:4)-74+(10-2):4]: (4-2)—[(5-2):2-2].
B 00— [176:4:11-(1042-5)+5]+[4-(32:8)-3-2]:10.

Risultati delle espressioni
23 1. 24 3. 25 16.

LE POTENZE DEI NUMERI

Il concetto di polenza:

1. la potenza di un numero & il prodotto di tanti fattori uguali a quel numero detto base, quanti ne indica
I'esponente;
2. itermine della potenza si chiamano base ed esponente; il risultato si chiama valore della potenza.

Le proprieta fondamentali:
3. il prodotto di due o pii potenze aventi la stessa base & uguale ad una potenza che ha perbase la stessa
base e per esponente la somma degli esponenti;
4. il quoziente di due o piu potenze aventi la stessa base & uguale ad una potenza che ha per base la
stessa base e per esponente la differenza degli esponenti;
5. la potenza di una potenza & uguale ad una potenza che ha per base la stessa base e per esponente il
prodotto degli esponenti;
6. il prodotto di due o pia potenze aventi lo stesso esponente & uguale ad una potenza che ha per base il
prodotio delle basi e per esponente lo stesso esponente;
7. per elevare a potenza un prodotio si possono elevare i singoli fattori al comune esponente e moltipli-
care poi le potenze ottenute;
8. il quoziente di due potenze aventi lo stesso esponente & uguale ad una potenza che ha per base il quo-
ziente delle basi e per esponente lo stesso esponente;
9. per elevare a potenza un quoziente si possono elevare dividendo e divisore al comune esponente e
dividere poi le potenze ottenute;
10. una potenza di un gualungue numero, diverso da zero, con esponente 0 & sempre uguale a 1;
11. una potenza con esponente 1 & sempre uguale alla base;
12. una potenza con base 1 & sempre uguale a 1 qualunque sia I'esponente;



13. una potenza con base 0 & sempre uguale a 0 qualunque sia l'esponente purché diverso da 0;

14. una potenza con base 0 ed esponente 0 non ha significato;

15. le espressioni con le potenze mantengono le stesse regole studiate a proposito delle espressioni con le
quattro operazioni; I'unica avvertenza & che le potenze, essendo delle moltiplicazioni ripetute, si risol-
vono appena possibile.

La notazione scientifica dei numeri:

16. & possibile scrivere un numero con molti zeri trasformandolo in un prodotto tra due fattori dei quali uno
e la potenza di 10 con esponente corrispondente alla quantita di zeri, e I'altro & formato dalla cifra o
dalle cifre che non sono zerg;

17. per elevare a potenza un numero decimale basta calcolare la potenza delle cifre significative senza vir-
gola e poi mettere la virgola a sinistra della cifra che siottiene contando a partire da destra verso sinistra
tante cifre decimali quante sono le cifre decimali della base moltiplicate per I'esponente;

18. & possibile scrivere un numero decimale trasformandolo in un prodotto tra due fattori dei quali uno & la
potenza di dieci con esponente negativo, corrispondente al numero delle cifre decimali, e I'altro é for-
mato dalle cifre che non sono zero.

EseErCIZI DI CONOSCENZA

Bl relioperazione di elevamento a potenza:
a. il fattore che si ripete si Chiama .o
b. il numero di volte che tale fattore si ripete si chiama ...
c. il risultato dei vari prodotti si chiama ..

B Completa la seguente definizione:
la potenza di un numero &1l o di lanth e uguali alla oL quanti ne indica

BE] stabilisci quale delle seguenti affermazioni & vera.
Per calcolare il valore di una potenza basta:
a. addizionare tra loro un numere di fattor (uguall alla base) pari all’esponente;
b. moltiplicare tra lore un numero di fattor (uguali alla base) pari all’esponente;
c. moltiplicare tra loro la base e 'esponente.

Completa la seguente proprieta:
il prodotto di due o pit potenze aventi la stessa base & uguale ad una ... avente per base [a
corennenes 8 pEr esponente la ... degli esponenti.

] indica in quali delle seguenti uguaglianze & stata applicata correttamente la proprieta del prodotto di
potenze con basi uguali:
a. 2. 20 =27 b, 21.2% = 23+%; c. 2020 =237,

] Completa la seguente proprieta:
il quoziente di due o pld potenze aventi la stessa base & uguale ad una ... avente per base [a
e B pEr esponente la ... degli esponenti.

m Indica in guali delle seguenti uguaglianze & stata applicata correttamente la proprieta del quoziente di
potenze con basi uguali:
a. 373t =37 b, 37 : 3% = 35+, c. 33 =371

IR Completa la seguente proprieti:
la potenza di una potenza & uguale ad una ........ avente per base la ... e peresponente il ...
degli esponenti.

BB indica in quale delle seguenti uguaglianze & stata applicata correttamente la proprieta della potenza di
una polenza:
a. (39°=3"% b. (3°)°= 3%+ c. (33)°=3"2



ESERCIZI DI ABILITA

B Calcola il valore delle seguenti pc:tenxe particolari:
a. 30 b, 0°; .15 d. o e 1.

Calcola il valore delle seguenti espressioni.
B (63-4):3*+11+3.2-5 +1)]"
B G2+ —22.5)+3.29:5347}.3-4_1°,
BEDE {[(3 -3 +5)+ (42 + 2234159 — 18} : 2 +0%.
BEEN (00— 3 —3%).3.22+5] . 2 7.
2 2
BEER {[(4+3°—15): 10+ 2% 45 + 3} +1.
Rl {14+32-2+(2*-15:3).3: 10+ 2} - 73.

Risultati delle espressioni
g81. 97 105 111 1265 13 27.

Risolvi i seguenti esercizi
Calcola il valore delle seguenti potenze applicando la proprieta relativa:

a, 24,24 b. 3'.3% c. 5% 5.
Calcola il valore delle seguenti potenze applicando la proprieta relativa:
a. 2% 2% b, 3% 3% c. 5%: 5%

IBE] calcola il valore delle seguentu potenze di polenze:
a. (2207 b. (32); e (42)".

BEE] Calcola il valore dei seguenti prodotti di potenze con lo stesso esponente:

-3 3

a. 24. 3% b. 5%.2% e 10%.2% .32,

BT Calcola il valore dei seguenti quozienti di potenze aventi la stessa base:
a. 15%: 5% h. 100" : 20%; c. B15:275. 35

Calcola il valore delle seguenti espressioni applicando opportunamente le proprietd delle potenze.
BEER {4545 +2): (25 :24) .92} (98): 9.
B (0 + (2 -3 (a4 4).3] 7.
| 23 JIEEDRICEEEDN I
BN (22 +32 18 (223422225 22),

Risultati delle espressioni
2181, 222 239 243



(22300 (025 2¢ . 20)) (4 c a4y [0 - 59"

BT (3% 3) — 27 [(5%.5%) . (5%. 5%)] : (22 4 1).
Risultati delle espressioni

15 1.

16 5.

R semplifica le seguenti potenze applicando le relative proprieta (lascia il risultato nella forma base-espo-

nente):
P 2
H H

. {(gsr': [057]" (ng} b. {[u-'f]z: u-'f.-_::ﬂ} {e2r])s e [ [ 69

Risultati
1 a. 9% b. 2" e 1.

LA DIVISIBILITA

I multipli e divisori di un numero:

1.

2,

bl L

=

i multipli di un numero sono costituiti dall’insieme dei prodotti ottenuti moltiplicando quel numero per
la successione dei numeri naturali;

se un numero diviso per un altro numero dia per resto 0, allora il secondo numero & un divisore del
primo e il primo & divisibile per il secondo;

per trovare i divisori di un numero, si pud dividerlo per la successione decrescente dei numeri naturali a
partire dal numero stesso fino a 1. | quozienti esatti (r = 0) rappresentano i divisori del numero;

un numero divisibile per 2 ha I'ultima cifra pari;

un numero divisibile per 5 termina con zero o con 5;

un numero divisibile per 3 (o per 9) ha la somma delle sue cifre divisibile per 3 (o per 9);

un numero divisibile per 11 ha la differenza tra la somma delle cifre di posto dispari e gquella di posto
pari 0o un multiplo di 11;

un numero divisibile per 10, 100, 1000 termina rispettivamente con uno, due tre zer;

un numero divisibile per 4 e per 25 ha le ulime due cifre che formano un numero multiplo di 4 o di 25
oppure sono due zeri.

La scomposizione in fatlori primi:

10.
11.

1
13.

un numero primo & divisibile solo per 1 e per se stesso;

un numero composto € divisibile non solo per 1 e per se stesso, ma anche per gualche altro nume-
ro;

i fattori primi sono i numeri primi che, moltiplicati tra di loro, danno il numero in esame;

la scomposizione in fattori primi o fattorizzazione e 'operazione che ci permette di scrivere un nume-
ro composto come prodotto di fattori primi;



14.

per scomporre un numero in fattori primi si eseguono le divisioni successive tra il numero stesso e |
suoi divisori primi fino ad ottenere come quoziente il numero 1; i divisori primi che compaiono pid di
una volta si scrivono solto forma di potenza.

Il Massimo Comune Divisore (M.C.D.) e minimo comune multiplo (m.cam.}:

15.
16.

17.
18.

19.
. se due o pil numeri sono tali che il maggiore di essi & multiplo di ciascuno degli altri, quest’ultimo & il

n.

il M.C.D. di due o pid numeri & il maggiore tra 1 divisori comuni ai numeri dati;

se due o piu numer sono tali che il minore di essi & divisore di ciascuno degli altri, quest'ultimo & il
M.C.D. dei numeri dati;

due o pill numeri sono primi tra loro se hanno 1 come M.C.D.;

per calcolare il M.C.D. didue o pid numeri, con il metodo della scomposizione in fattori primi, si scom-
pongono i numeri dati in fattori primi, poi si moltiplicano tra di loro tutt i fattori comuni, presi ciascuno
una sola volta e con I'esponente minore;

il m.c.m. di due o pil numeri & il minore tra | multipli comuni ai numeri stessi;

rm.c.m. dei numeri dati;

per calcolare il mc.m. didue o pili numer, con il metodo della scomposizione in fattori primi, si scom-
pongoeno | numeri dati in fattori primi, poi si moltiplicano tra di loro witl § fattori comuni e non comuni,
presi ciascuno una sola volta e con P'esponente maggiore.

ESERCIZI DI CONOSCENZA

R Completa la seguente definizione:

i multipli di un numero sono costituiti dall‘insieme dei ............... ottenuti moltiplicando quel numero
per la e del numerni

B3 indica quali delle seguenti affermazioni sono vere:

a. i multipli di un numero sono infiniti;
b. il 5 non & multiplo di 5;
c. i multipli di 2 costituiscono Uinsierme dei numeri pari.

EEIE
EEE

B} Completa la seguente definizione:

se un numero diviso per un altro numero da resto zero (r = 0), diremo cheil secondo &un
del primo e che il primo & ... peril secondo.

Indica quali delle seguenti affermazioni sono vere e quali false:

a. un numero divisibile per 2 o per 3 & sempre divisibile per &;

b. tutti | numeri divisibili per 2 sono anche divisibili per 4;

c. se un numero e divisibile per 3 e per 4 & anche divisibile per 6;
d. se un numero & divisibile per 2 e per 5 & anche divisibile per 10;

M FEEE
FEEE

e, tutti i multipli di 15 sono divisibili sia per 3 che per 5; E'
f. tutti | multipli di 12 sono divisibili sia per 3 che per 4. EI
IET] Completa le seguenti definizioni:

a. un numero si dice primo quando & divisibile solo per .. e per ...

b. un numero si dice composto quando & divisibile non solo per .. e per ..., ma anche per

qualche altro .



BEFY indica, sottolineandoli, quali fra i seguenti numeri sono primi:
2 04; 508 12 13; 15 17; 19 21; 27 31

BEEY indica, sotolineandoli, quali fra i seguenti numeri sono composti:
3 06; 709 10 11; 14 16; 18; 20; 22; 23

BT Completa le seguenti definizioni:
a. il MCD. di due o pitd numeri e il o ootral .. comuni al numeri dati;
b. il m.cam. di due o pid numeri & il . otral oo comuni ai numeri dati.

BB ndica quale delle seguenti affermazioni & quella corretta:
a. dati due o pid numeri non sempre esiste il loro M.C.D.;
b. due o pid numeri si dicono primi tra di loro se hanno 2 come M.C.D.;
c. se due o pil numeri sono tali che il minore di essi & divisore di clascuno degli altri, guest' ultimo nu-
mero & il M.C.D. dei numeri dati.

BT indica quale delle seguenti affermazioni & quella corretta:
a. se due o pil numeri sono tali che il minore di essi & multiplo di ciascuno degli altri, quest’ultimo
numero & il mocom. del numeri dati;
b. se due numer sono primi tra loro il me.m. & il loro prodotto;
C. e la stessa cosa dire che due numeri sono primi e che sono primi tra loro.

BTN Completa le seguenti definizioni:

a. per calcolare il MUCD. di due o pid numeri col metodo della scomposizione in fattori primi si scom-
pongono i numer dati in fattori primi, poi si ... fra di lomo tuth i fattori ..., presi clascu-
no una sola volta e con l'esponente _.

b. per calcolare il m.c.m. di due o pid numeri cal rnetodn della scomposizione in fattori primi si scom-
pongono | numeri dati in fattori primi, pol si ..o, fra di loro tuth B fattord ..., presi clascu-
no una sola volta e con lesponente ...

ESERCIZI DI ABILITA -

Calcola il MC.D. di ciascuna coppia di numeri mediante la scomposizione in faftor primi.
BBl - (12 10); b. (14, 18); c. (40, 50).
B a. (64, 80); b. (450, 810); c. (384, 378).

Calcola il mo.m. di clascuna coppia di numeri mediante la scomposizione in fattori primi.
=) a. 10, 15); b. (24, 18); c. (20, 50).
B2 a. (75 90); b. (64, 24); c. (250, 32).



LE OPERAZIONI CON LE FRAZIONI

Le frazioni:

1.

Al i

la frazione & un particolare strumento matematico che permette di dividere in parti uguali una certa
quantita o un certo numero di oggetti;

I'unita frazionaria rappresenta una sola delle parti uguali in cui & diviso I'intero;

le frazioni proprie hanno il numeratore minore del denominatore;

le frazioni improprie hanno il numeratore maggiore del denominatore;

le frazioni apparenti hanno il numeratore multiplo del denominatore;

per comprendere come opera una frazione su una grandezza devi applicare il metodo grafico. Esso
consiste nella rappresentazione degli elementi noti per mezzo di disegni di grandezza opportuna volti
a favorire la lettura e linterpretazione delle relazioni esistenti tra | dati. Occorre in altre parole proce-
dere secondo uno schema logico che pud essere sintetizzato in tre passaggi:

s dizegno;

» corrispondenza tra i dati e il numero delle parti degli stessi;

s calcolo delle singole parti.

Le frazioni equivalenti:

7.

8.

9.
10.

11.

12,

13.

14.

15.

16.

due o pid frazioni sono equivalenti se, operando sulla stessa grandezza, ne rappresentano una parte
sempre uguale;

proprieta invariantiva: se si moltiplicano o si dividono, se cio e possibile, per uno stesso numero di-
verso da zero, entrambi i termini di una frazione si ottiene una frazione equivalente alla data;

una frazione & riducibile se numeratore e denominatore ammettono divisord comuni;

una frazione & ridotta ai minimi termini o irriducibile se il numeratore e il denominatore sono primi tra
lore;

ridurre una frazione ai minimi termini significa trasformarla in un‘altra frazione eguivalente ed irridu-
cibile;

per ridurre una frazione ai minimi termini basta dividere numeratore e denominatore per il loro
M.C.D;

per trasformare una frazione in unaltra di denominatore assegnato, basta moltiplicare entrambi i ter-
mini della frazione per il quoto tra il denominatore assegnato e quello della frazione data;

per ridurre due o piii frazioni al m.c.d. si riducono le frazioni ai minimi termini (se necessario); si cal-
cola il m.c.m. dei denominatori; si divide il m.c.d. per il denominatore di ciascuna frazione; si molti-
plicano i termini di ogni frazione per i guoti precedentemente ottenuti;

se due frazioni hanno | denominatori uguali e | numerator diversi, la maggiore & quella che ha il nu-
meratore maggiore;

se due frazioni hanno | denominatori disuguali, dopo averle ridotte allo stesso denominatore, & mag-
giore quella che ha il numeratore maggiore.



Le operazioni con le frazioni:

17.

18.

19.

20.

1.

2,

3.

5

BENE

la somma di due o piu frazioni aventi lo stesso denominatore & una frazione che ha come denomina-
tore lo stesso denominatore e come numeratore la somma dei numerator;

per eseguire la somma di due o piu frazioni non aventi lo stesso denominatore & necessario ridurle
tutte allo stesso m.cd. ed applicare poi la regola precedente;

la differenza tra due frazioni, la prima maggiore o uguale alla seconda, aventi lo stesso denominatore,
& una frazione che ha lo stesso denominatore e come numeratore la differenza del numerator;

per eseguire la differenza tra due frazioni, la prima maggiore o uguale alla seconda, non aventi lo stes-
so denominatore, & necessario ridurle allo stesso m.c.d. ed applicare poi la regola precedente;

i numeri misti sono costituiti dalla somma di un numero intero e di una frazione propria;

un numero misto si pud trasformare in una frazione impropria avente per numeratore il prodotto del
denominatore della frazione per il numero intero pid il numeratore della frazione e per denominatore
il denominatore stesso della frazione;

la frazione complementare di una frazione propria ha per denominatore quello della frazione data e
per numeratore la differenza tra il denominatore e il numeratore della frazione;

. il prodotto di due frazioni & una frazione avente per numeratore il prodotto dei numeratori e per de-

nominatore il prodotto dei denominatori;

. in una moltiplicazione di frazioni si put semplificare "in croce” il numeratore di una con il denomina-

tore dell’altra;

. il prodotto di due frazioni reciproche o inverse & uguale a 1;

. per scrivere I'inversa di una frazione basta invertire il numeratore con il denominatore;

. per dividere due frazioni basta moltiplicare la prima per I'inversa della seconda;

. la potenza di una frazione & una frazione che ha per numeratore la potenza del numeratore e per de-

nominatore la potenza del denominatore.

EsErCIZI DI CONOSCENZA

m Completa la seguente definizione:

l'unita frazionaria % icon n# ... rappresenta una sola delle .. parti ... in cul & stato diviso ...

m Cuale unita frazionaria rappresenta la parte colorata dei seguenti segmenti?

A, b. t t t 1 c.

B completa [a seguente definizione:

la frazione & un operatore che permette di dividere .............. in tante parti ..........., quante ne indica il
cernnnnnns B i prenderne in considerazione quante ne indica il .o

B Rispondi alle seguenti domande inserendo al posto dei puntini il termine corretto:

a. una frazione si dice ............... guando il numeratore & minore del denominatore;
b. una frazione si dice impropria quando il numeratore & ............. del denominatore;
C. una frazione si dice apparente quando il numeratore & _........... del denominatore.

K] indica quali delle seguenti affermazioni sono vere e quali false:

a. le unita frazionarie sono frazioni improprie;

b. le frazioni improprie rappresentano una parte di una grandezza che & maggiore della
grandezza stessa;

c. le frazioni apparenti rappresentano lintero o un multiplo dellintero;

FEE E
DEE G

d. le frazione proprie hanno il numeratore maggiore del denominatore.



m Date le seguenti frazioni indica in nero le frazioni proprie, in blu le frazioni improprie e in rosso le fra-
zioni apparenti:

5 4 3 9 il 7 15 13 20 2
3’ 5 2 3 8’ 2’ 5’ B 10 3
EEY indica quali delle seguenti affermazioni sono vere e quali false:
a. le frazioni % e %ﬁﬂnﬂ equivalenti; v] [F]
A
b. si pud ottenere una frazione equivalente alla frazione % avente come denominatore 15; El El
2

c. si pud ottenere una frazione equivalente alla frazione %wente come denominatore 11; El El
d. le frazioni %E TTJsﬂnD equivalenti. [v] [F]

B L: proprieta invariantiva delle frazioni dice:

se s moltiplicano o si ... (se ci0 & possibile) per uno ......... numero, diversoda ..., en-
trambi i termini di una frazione, si ottiene una frazione ............... a quella data.

Stabilisci se 'insieme delle frazioni assegnate formano o no una classe di equivalenza:

5 10 15 20 25
a {;— 6912 15 } =

g 16 24 32 40 :l:'
b {;—?—Tﬁ— 15 }

4 8 12 16 20 :l:l
C. {E, E, ﬁ— _2{-.’ ‘ _25 0 }

BT Completa le seguenti definizioni:
a. una frazione si dice riducibile se numeratore e denominatore ammetbono ...
b. una frazione & ridotta ai minimi termini o irriducibile se il numeratore e il denominatore sono ...

2N 1nserisci al posto dei puntini il simbolo di maggiore, minore, uguale.

5 3. b 18 53 2
a. g h. o e . Y d.

u::|l_.-1
|

ESERCIZI DI ABILITA -

BT Rriduci le seguenti frazioni ai minimi termini mediante il metodo delle divisioni successive:
15, 12, 72
18 T Ty

B3 Conironta le seguenti coppie di frazioni inserendo al posto dei puntini il simbolo di maggiore, minore o
uguale:
20, b 13 )

5 7.
REERREPY BERCE “

e
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Risolvi le seguenti espressioni

2.1 (4 (1,
5 4 5 4
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